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% BAN PQC THU MIEN PHI « SACH PQC QUYEN THS. NGUYEN THE ANH * TOAN 7 %

[BAN PQC THU] 199 BAl TOAN NANG CAO 9-10 PIEM LOP
7 (GK1 « HK1 » GK2 « HK2)

Muc luc day di 199 bai + 20 Bai mau tiéu biéu trich tir 20 Dang toan ca 4 ky thi (Kém loi gidi & Bai
do6i 50)
Bién soan & Tuyén chen: ThS. Nguyén Thé Anh « Luyén dé bam gio mién phi tai:
https://thaytheanh.com/luyen-de-online/

52 BAN PQOC THU PQC QUYEN — SACH 199 BAI TOAN NANG CAO 9-10 PIEM TOAN 7
(GK1 « HK1 * GK2 « HK2):

« Tuyén chon 199 bai toan phan loai 910 diém tir dé thi that GK1 (50 bai), HK1 (50 bai), GK2 (50 bai), HK2
(49 bai).

« Chia thanh 4 Phan x 5 Dang toan = 20 Dang toan trong tam phu kin Pai s6 0,5d, Toan thyc té 1,0d & Hinh hoc
y cudi 0,5d.

« Mdi bai gdm: & Phan xa 15 gidy + £ Loi giai chuan thang diém cham + /\ Chét diéu kién gitr 0,25d +
Bai tu luyén ddi s6 (nhan doi thanh 199 x 2 = 398 bai!).

& HE THONG 20 DANG TOAN TRONG TAM TRONG SACH (199 BAI GOC + 199 BAI POl SO = 398
BAI):

<> PHAN L. BE THI GIUA HOC KY 1 (GK1) — 50 BAl TOAN PHAN LOAI 9-10 BIEM:

4+ Dang 01 (10 bai « GK1): Tong day phan s6 ¢d quy luat & Ky thuat kep danh gia gitra hai s6 tu nhién [Bai
001 - Bai 010]

+ Dang 02 (10 bai » GK1): Phuong trinh ity thira s6 hitu ti & Tim s6 tu nhién n, cap s6 nguyén (x; y) [Bai
011 - Bai 020]

4+ Dang 03 (10 bai » GK1): Cuc tri (GTLN — GTNN) biéu thic chira Ity thira chin & cin bac hai sé hoc / gia
tri tuyét di [Bai 021 - Bai 030]

+ Dang 04 (10 bai » GK1): Toan thyc té Tai chinh — Tiéu ding nang cao (Giam gié kép nhiéu tang, thué VAT
nguoc, lai suat, dién/nudc bac thang) [Bai 031 = Bai 040]

4+ Dang 05 (10 bai « GK1): Hinh hoc phang nang cao: Ké tia phu song song, géc tao bai hai tia phan gidc &
chang minh vuéng géc/song song gian tiép [Bai 041 = Bai 050]

<> PHAN II. BE THI CUOI HOC KY 1 (HK1) — 50 BAl TOAN PHAN LOAI 9-10 BPIEM:

+ Dang 06 (10 bai » HK1): Ti ¢ thirc & Tinh chat ddy ti s6 bang nhau ning cao (Pat an phu k, hoén vi vong
quanh, dang thirc phan thirc) [Bai 051 = Bai 060]

4+ Dang 07 (10 bai » HK1): S6 v ti, Cin bac hai & Bién ddi biéu thirc dai s6 — Cuec tri chit s6 phirc tap [Bai
061 = Bai 070]

4+ Dang 08 (10 bai » HK1): Toan thyc té Hinh hoc khong gian truc quan (Chi phi son tuong, d6 bé tdng bé boi,
léu chir A — Hinh hop & Ling try dang) [Bai 071 = Bai 080]

4+ Dang 09 (10 bai « HK1): Tam giac bang nhau nang cao (c.c.c, ¢.g.c, g.c.g): Ching minh 3 diém thang hang,
duong trung truc, bat ding thirc doan thang [Bai 081 = Bai 090]

4+ Dang 10 (10 bai « HK1): T6 hop tu duy & Nguyén 1y chia hét / S6 chinh phuong cudi dé cac truong CLC
(Archimedes, Ngoi Sao, Luong Thé Vinh) [Bai 091 = Bai 100]
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<> PHAN III. BE THI GIUA HOC KY 2 (GK2) — 50 BAI TOAN PHAN LOAI 9-10 BIEM:

4+ Dang 11 (10 bai « GK2): Diy ti s6 bang nhau bién d6i nang cao & Chimg minh dang thac chira tham sé
[Bai 101 - Bai 110]

4+ Dang 12 (10 bai » GK2): Bai toan thyc té Pai luong ti 1€ thuan — Ti 1€ nghich (Nang sudt may, chia thuong,
van toc) [Bai 111 - Bai 120]

4+ Dang 13 (10 bai » GK2): Biéu thirc dai sb, Tinh gié trj da thuc tai diéu kién rang buoc & Cuc tri [Bai 121 >
Bai 130]

4 Dang 14 (10 bai « GK2): Quan hé giita goc va canh ddi dién, Buong vuéng goc — Buong xién & Bat dang
thaee tam gidc [Bai 131 = Bai 140]

4 Dang 15 (10 bai « GK2): Tam gi4c can — Tam gi4c vudng bang nhau & Chimng minh thang hang, vuéng goc
nang cao [Bai 141 = Bai 150]

<> PHAN IV. BE THI CUOI HOC KY 2 (HK2) — 49 BAl TOAN PHAN LOAI 9-10 BIEM:

+ Dang 16 (10 bai » HK2): Pa thirc mét bién nang cao: Phuong trinh ham da thirc P(x), ching minh vo
nghiém & nghiém nguyén [Bai 151 = Bai 160]

4+ Dang 17 (10 bai « HK2): Phép chia da thirc c6 du (Pinh ly Bézout) & Tim tham sé nguyén dé da thic chia
hét [Bai 161 = Bai 170]

4+ Dang 18 (10 bai « HK2): Toan thuc té Lap biéu thirc dai s6, Ti 1é thuan — Nghich & Xéc suat cua bién ¢b
[Bai 171 - Bai 180]

+ Dang 19 (10 bai » HK2): Tinh chét ba dwdng Trung tuyén (Trong tam G), Phan giac, Trung truc, Buong cao
dong quy [Bai 181 = Bai 190]

+ Dang 20 (9 bai « HK2): Cyc tri biéu thirc nhiéu bién & Toan tu duy t6 hop cubi dé HK2 [Bai 191 - Bai
199]

DANH MUC TRA CUU NHANH TOAN BO 199 BAl TOAN TRONG SACH (THEO KY THI &

NGUON PE)

+ Bai 001 [GK - Dang 01]: Dé giao lvu HSG Toan 7 nam 2025 — 2026 x4 Téng Son — Thanh Hoa
« Bai 002 [GK 1 - Dang 01]: D& giao lwu HSG Toan 7 nam 2024 — 2025 cum chuyén mén sé 1 Nga Son — Thanh Hoa
* Bai 003 [GK1 - Dang 01]: CLB Toéan 7 niam 2023 — 2024 truong THCS Cau Gidy — Ha Noi
* Bai 004 [GK1 - Dang 017]: bé gitra hoc ki 1 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truong Pa Tri Tué — Ha Noi
* Bai 005 [GK1 - Dang 017]: bé hoc ki 1 To&n 7 nam 2025 — 2026 truong THCS Puc Giang — Ha Noi
« Bai 006 [GK1 - Dang 01]: Dé hoc sinh giéi Toan 7 nim 2023 — 2024 phong GD&PT Lam Thao — Phl Tho
« Bai 007 [GK 1 - Dang 01]: Bai toén phén sé trong cac dé thi hoc sinh giéi Toén 7
« Bai 008 [GK 1 - Dang 01]: Bai ton phén sé trong cac dé thi hoc sinh gioi Toén 7
« Bai 009 [GK1 - Dang 01]: Pé GK1 Toan 7 nam 2024 — 2025 truong THCS thi tran Cai Rong — Quang Ninh
+ Bai 010 [GK1 - Dang 01]: Dé khao sat HSG vong 2 Toan 7 nam 2024 — 2025 truong THCS Bong Thinh — Vinh Phuic
+Bai 011 [GKI - Dang 02]: Pé KSCL hoc sinh giéi Toan 7 lan 2 nam 2025 — 2026 cum THCS Lam-Vin-Kiéu — Nghé An
« Bai 012 [GK1 - Dang 02]: Dé khao sat HSG Toan 7 nam 2024 — 2025 phong GD&DT Ninh Giang — Hai Duong
* Bai 013 [GK1 - Dang 02]: bé gitra hoc ki 1 Toan 7 ndm 2024 — 2025 truong THCS Ngd Gia Tu — Ha Noi
+ Bai 014 [GK1 - Dang 02]: D¢ giira hoc ki 1 Toan 7 nam 2025 — 2026 truong THCS Tran Bich San — Ninh Binh
+ Bai 015 [GK1 - Dang 02]: D¢ giita ki 1 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truong THCS Tam Quan Béc — Gia Lai
+ Bai 016 [GK1 - Dang 02]: HSG cip xa Toan 7 nim 2025 — 2026 x& Phic Loc — Nghé An
«Bai 017 [GK1 - Dang 02]: Olympic cép xd Toan 7 nim 2025 — 2026 xd Nghia Loc — Nghé An
« Bai 018 [GK1 - Dang 02]: DBé chon hoc sinh gioi Toan 7 nim 2024 — 2025 phong GD&DT Lam Thao — Phii Tho
« Bai 019 [GK 1 - Dang 02]: D& chon hoc sinh giéi Toan 7 ndm 2024 — 2025 phong GD&BPT Lam Thao — Phd Tho
« Bai 020 [GK 1 - Dang 02]: Dé khao sat HSG vong 6 Toan 7 nam 2024 — 2025 phong GD&DT Péng Hung — Théi Binh
+ Bai 021 [GK1 - Dang 03]: giita hoc ki 1 Toan 7 nam 2021 — 2022 trudng Lwong Thé Vinh — Ha Noi
* Bai 022 [GK1 - Dang 03]: bé gitra hoc ki 1 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truong Pa Tri Tué — Ha Noi
« Bai 023 [GK1 - Dang 03]: Dé giita hoc ki 1 Toan 7 nim 2025 — 2026 trudng Da Tri Tué — Ha Noi
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« Bai 024 [GK1 - Dang 03]: D¢ giira ki 1 Toan 7 nam 2025 — 2026 truong THCS Ngb Gia Ty — Ha Noi
« Bai 025 [GK1 - Dang 03]: D¢ giita hoc ki 1 Toan 7 niam 2024 — 2025 trudong Ban Mai School — Ha Noi
« Bai 026 [GK 1 - Dang 03]: D¢ giita hoc ki 1 Toan 7 nam 2024 — 2025 truong THCS Ngb Gia Ty — Ha Noi
« Bai 027 [GK1 - Dang 03]: D& hoc ki 1 Toan 7 nam 2025 — 2026 trudng THCS Ptc Giang — Ha Noi
+ Bai 028 [GK 1 - Dang 03]: D& hoc ki 1 Toan 7 ndm 2024 — 2025 truong THCS Phan Binh Giét — Ha Noi
« Bai 029 [GK 1 - Dang 03]: Dé giita ki 2 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truong THCS Duc Giang — Ha Noi
« Bai 030 [GK1 - Dang 03]: D& tham khao giita ky 1 Toan 7 nam 2022 — 2023 truong THCS Binh Lgi Trung — TP HCM
+ Bai 031 [GK1 - Dang 04]: D¢ giira hoc ki 1 Toan 7 nam 2024 — 2025 trudng THCS Thanh Quan — Ha Noi
« Bai 032 [GK 1 - Dang 04]: D¢ gitra ki 1 Toan 7 nam 2025 — 2026 truong THCS Ngb Gia Ty — Ha Noi
« Bai 033 [GK 1 - Dang 04]: Dé gitra hoc ki 1 Toan 7 nam 2024 — 2025 trudng THCS Ngé Gia Ty — Ha Noi
« Bai 034 [GK 1 - Dang 04]: D¢ giira hoc ki 1 Toan 7 nam 2024 — 2025 trudng THCS Nguyén Céng Trir — Ha Noi
« Bai 035 [GK 1 - Dang 04]: Dé gitra hoc ky 1 Toan 7 nam 2025 — 2026 trudng THCS Téng Van Tran — Ninh Binh
« Bai 036 [GK 1 - Dang 04]: Dé khao sat lan 1 Toan 7 nam 2024 — 2025 phong GD&DT Thanh Ha — Hai Duong
+ Bai 037 [GK1 - Dang 04]: D¢ giira hoc ky 1 Toan 7 nam 2023 — 2024 trudng THCS Long Bién — Ha Noi
« Bai 038 [GK1 - Dang 04]: B¢ giira hoc ki 1 Toan 7 nam 2024 — 2025 truong Ban Mai School — Ha Noi
« Bai 039 [GK 1 - Dang 04]: Dé gitra hoc ki 1 Toan 7 nam 2023 — 2024 trudng THCS Tran Quang Khai — Khanh Hoa
« Bai 040 [GK1 - Dang 04]: D¢ giita hoc ky 1 Toan 7 nam 2023 — 2024 truong THCS Tang Bat Ho — TP HCM
« Bai 041 [GK1 - Dang 05]: D¢ giira ky 1 Toan 7 nam 2025 — 2026 truong THCS Tran Quy Cép — Pa Ning
« Bai 042 [GK1 - Dang 05]: Dé gitra hoc ky 1 Toan 7 nam 2025 — 2026 trudng THCS Téng Van Tran — Ninh Binh
« Bai 043 [GK1 - Dang 05]: Dé giira hoc ki 1 Toan 7 nam 2022 — 2023 trudng TH & THCS Tay Ha Noi
« Bai 044 [GK 1 - Dang 05]: gitra hoc ki 1 Toan 7 nam 2021 — 2022 trudng Luwong Thé Vinh — Ha Noi
« Bai 045 [GK 1 - Dang 05]: Dé gitra ky 1 Toan 7 ndm 2023 — 2024 truong THCS Tran Cao Van — TT Hué
« Bai 046 [GK 1 - Dang 05]: D& GK1 Toan 7 nam 2024 — 2025 truong THCS thi tran Cai Rong — Quang Ninh
« Bai 047 [GK1 - Dang 05]: Dé gitra ki 1 Toan 7 nam 2024 — 2025 truong THCS Nguyén Cong Trir — Da Nang
« Bai 048 [GK 1 - Dang 05]: Dé giita ki 1 Toan 7 ndm 2024 — 2025 truong THCS Nguy&n Du — Quang Nam
« Bai 049 [GK - Dang 05]: Dé khao sat HSG vong 2 Toan 7 nam 2024 — 2025 trudng THCS Bong Thinh — Vinh Phiic
« Bai 050 [GK 1 - Dang 05]: Dé khao sat lan 1 Toan 7 nam 2024 — 2025 phong GD&DT Thanh Ha — Hai Duong
« Bai 051 [HK1 - Dang 06]: D& chon hoc sinh giéi Toan 7 ndm 2024 — 2025 phong GD&BPT Lam Thao — Phd Tho
« Bai 052 [HK 1 - Dang 06]: Dé giira hoc ky 2 Toan 7 nam 2023 — 2024 trudng THCS La Pha — Ha Noi
« Bai 053 [HK1 - Dang 06]: D& cudi hoc ki 1 Toan 7 nam 2024 — 2025 truong Ban Mai School — Ha Noi
+ Bai 054 [HK1 - Dang 06]: D& cudi ky 1 Toan 7 nam 2025 — 2026 truong THCS Tuong Binh Higp — TP HCM
« Bai 055 [HK1 - Dang 06]: D& cudi ki 1 Toan 7 nam 2024 — 2025 trudng THCS Thuan Thién — Hai Phong
« Bai 056 [HK 1 - Dang 06]: D& cudi hoc ki 1 Toan 7 ndm 2024 — 2025 phong GD&DT Kim Thanh — Hai Duong
« Bai 057 [HK1 - Dang 06]: D& cudi hoc ki 1 Toan 7 ndm 2024 — 2025 phong GD&PT Kim Thanh — Hai Duong
« Bai 058 [HK 1 - Dang 06]: Dé khao sat HSG vong 2 Toan 7 nam 2024 — 2025 trudng THCS Bdng Thinh — Vinh Phiic
« Bai 059 [HK1 - Dang 06]: Dé giita ky 2 Toan 7 nim 2024 — 2025 phong GD&PT My Hao — Hung Yén
« Bai 060 [HK 1 - Dang 06]: D& hoc ky 1 Toan 7 ndm 2023 — 2024 truong THCS Lé Quy Don — Ha Noi
« Bai 061 [HK1 - Dang 07]: Dé hoc ky 1 Toan 7 nim 2023 — 2024 truong THCS Lé Quy Pon — Ha Noi
« Bai 062 [HK1 - Dang 07]: D¢ chon hoc sinh gioi Toan 7 nam 2025 — 2026 truong THCS Hoang X& — Pha Tho
« Bai 063 [HK1 - Dang 07]: Dé giao lwu HSG Toan 7 1dn 2 niam 2024 — 2025 cum CM s6 5 Nga Son — Thanh Héa
« Bai 064 [HK1 - Dang 07]: D¢ cudi ki 1 Toan 7 nam 2025 — 2026 truong THCS Ngb Gia Tu — Ha Noi
« Bai 065 [HK1 - Dang 07]: Dé cudi hoc ki 1 Toan 7 ndm 2024 — 2025 trudng Ban Mai School — Ha Noi
* Bai 066 [HK1 - Dang 07]: giao luu Olympic Todn 7 nam 2025 — 2026 cum truong THCS — Ha Noi
« Bai 067 [HK1 - Dang 07]: Dé cudi hoc ky 1 Toan 7 ndm 2023 — 2024 phong GD&PT Bao Loc — Lam Ddng
« Bai 068 [HK1 - Dang 07]: Dé cudi hoc ki 1 Toan 7 ndm 2023 — 2024 phong GD&DT Cam Giang — Hai Dwong
« Bai 069 [HK 1 - Dang 07]: D& tham khao hoc ki 1 Toan 7 nam 2022 — 2023 truong THCS Ban Co — TP HCM
+ Bai 070 [HK1 - Dang 07]: D¢ tham khao hoc ki 1 Toan 7 nam 2022 — 2023 truong THCS Ban Co — TP HCM
+ Bai 071 [HK1 - Dang 08]: Dé tham khao hoc ky 1 Toan 7 nam 2022 — 2023 truong THCS Pham Hitu Lau — TP HCM
« Bai 072 [HK 1 - Dang 08]: Dé gitra hoc ki 1 Toan 7 nam 2025 — 2026 trudng THCS Tran Bich San — Ninh Binh
+ Bai 073 [HK 1 - Dang 08]: D¢ giita ki 1 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truong THCS Ngb Gia Ty — Ha Noi
« Bai 074 [HK1 - Dang 08]: D¢ giira hoc ki 1 Toan 7 nim 2024 — 2025 trudng THCS Ngé Gia Ty — Ha Noi
« Bai 075 [HK1 - Dang 08]: D& cudi hoc ky 1 Toan 7 nam 2023 — 2024 phong GD&DT Baio Loc — Lam Pong
« Bai 076 [HK1 - Dang 08]: D& tham khao hoc ky 1 Toan 7 nam 2022 — 2023 truong Viét Uc — TP HCM
« Bai 077 [HK1 - Dang 08]: D& tham khao cudi ky 1 Toan 7 nam 2022 — 2023 truong THCS Truong Cong Dinh — TP HCM
« Bai 078 [HK 1 - Dang 08]: Dé giira hoc ky 1 Toan 7 nam 2025 — 2026 trudng TH&THCS Van An — Bic Ninh
+ Bai 079 [HK1 - Dang 08]: D¢ cudi ky 2 Toan 7 nam 2024 — 2025 truong THCS Tran Hung Dao — Quang Nam
« Bai 080 [HK 1 - Dang 08]: Dé gitra hoc ky 1 Toan 7 nam 2023 — 2024 trudng THCS Long Bién — Ha Noi
» Bai 081 [HK1 - Dang 09]: Dé cubi hoc ki 1 Toan 7 nam 2024 — 2025 phong GD&DT Kim Thanh — Hai Duong
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« Bai 082 [HK1 - Dang 09]: D& cudi ky 1 Toan 7 ndm 2023 — 2024 phong GD&DT Thanh Oai — Ha Noi
« Bai 083 [HK1 - Dang 09]: D¢ hoc ki 1 Toan 7 ndm 2024 — 2025 truong THCS Phan Dinh Giét — Ha Noi
» Bai 084 [HK1 - Dang 09]: Dé cudi hoc ki 2 Toan 7 nam 2025 — 2026 truong THCS Chuc Son — Ha Noi
« Bai 085 [HK 1 - Dang 09]: D& cudi ky 2 Toan 7 nam 2025 — 2026 trudng THCS Tam Hung — Ha Noi
« Bai 086 [HK1 - Dang 09]: Bé giita hoc ki 2 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truong THCS Mai Dich — Ha Noi
« Bai 087 [HK1 - Dang 09]: B giita ki 2 Toan 7 ndm 2025 — 2026 trudng THCS Bic Giang — Ha Noi
- Bai 088 [HK 1 - Dang 09]: B¢ giita hoc ky 2 Toan 7 ndm 2024 — 2025 truong THCS Thanh My — Ha Noi
+ Bai 089 [HK1 - Dang 09]: Dé giao luu HSG Toan 7 nam 2025 — 2026 xa Hoa Loc — Thanh Hoa
« Bai 090 [HK1 - Dang 09]: HSG c4p xa Toan 7 ndm 2025 — 2026 x4 Phic Loc — Nghé An
« Bai 091 [HK 1 - Dang 10]: D& giao lwu HSG Toan 7 ndm 2024 — 2025 cum chuyén mén sé 1 Nga Son — Thanh Héa
« Bai 092 [HK 1 - Dang 10]: D& HSG Toan 7 cip huyén nam 2022 — 2023 phong GD&DT Poan Hing — Phd Tho
« Bai 093 [HK 1 - Dang 10]: D& giao luu HSG Toan 7 1dn 2 nam 2024 — 2025 cum CM s6 5 Nga Son — Thanh Héa
« Bai 094 [HK1 - Dang 10]: D& cudi ky 1 Toan 7 nam 2023 — 2024 phong GD&DT Thanh Oai — Ha Noi
« Bai 095 [HK1 - Dang 10]: B¢ hoc sinh niang khiéu Toan 7 nam 2023 — 2024 phong GD&BT Thanh Thuy — Phii Tho
« Bai 096 [HK1 - Dang 10]: D& hoc sinh giéi Toan 7 nim 2022 — 2023 trudng THCS Ba Bon — Quang Binh
« Bai 097 [HK1 - Dang 10]: Bai ton phan sé trong cac dé thi hoc sinh giéi Toan 7
« Bai 098 [HK 1 - Dang 10]: Bai ton phan sé trong cac dé thi hoc sinh gioi Toan 7
« Bai 099 [HK 1 - Dang 10]: Bai ton phén sé trong cac dé thi hoc sinh giéi Toan 7
« Bai 100 [HK1 - Dang 10]: HSG c4p xa Toan 7 ndm 2025 — 2026 x4 Phuc Loc — Nghé An
« Bai 101 [GK2 - Dang 11]: Dé giira hoc ki 2 Toan 7 nam 2025 — 2026 trudong Ban Mai School — Ha Noi
« Bai 102 [GK2 - Dang 11]: D& giita hoc ky 2 Toan 7 ndm 2024 — 2025 truong THCS Thanh M§ — Ha Noi
« Bai 103 [GK2 - Dang 11]: D& giita ki 2 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truong PTDTBT Nam Khao — Lai Chau
« Bai 104 [GK2 - Dang 11]: D& giita ki 2 Toan 7 ndm 2024 — 2025 trudng THCS Chau Van Liém — Can Tho
« Bai 105 [GK2 - Dang 11]: D& giita hoc ki 2 Toan 7 ndm 2024 — 2025 truong THCS Nguyan Hué — BR VT
« Bai 106 [GK2 - Dang 11]: D& giita ki 2 Toan 7 ndm 2023 — 2024 trudng THCS Cu Khéi — Ha Noi
« Bai 107 [GK2 - Dang 11]: CLB Toén 7 nam 2023 — 2024 trudng THCS Cau Gidy — Ha Noi
- Bai 108 [GK2 - Dang 11]: D& giita ki 2 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truéng THCS Dic Giang — Ha Noi
« Bai 109 [GK2 - Dang 11]: D& cudi ky 2 Toan 7 nam 2025 — 2026 truong THCS Tam Hung — Ha Noi
« Bai 110 [GK2 - Dang 11]: Bai ton phén sé trong cac dé thi hoc sinh gioi Toén 7
« Bai 111 [GK2 - Dang 12]: D& giita ki 2 Toan 7 ndm 2024 — 2025 truéng THCS Hoang Diéu — Hai Phong
« Bai 112 [GK2 - Dang 12]: D& cudi hoc ky 2 Toan 7 nim 2025 — 2026 trusng THCS Phiic Triu — Thai Nguyén
« Bai 113 [GK2 - Dang 12]: HSG cdp xa Toan 7 ndm 2025 — 2026 x4 Phic Loc — Nghé An
« Bai 114 [GK2 - Dang 12]: D& cuéi ki 1 Toan 7 nim 2025 — 2026 truong THCS Ngd Gia Tu — Ha Noi
* Bai 115 [GK2 - Dang 12]: Pé hoc ki 1 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truong THCS Bac Giang — Ha Noi
« Bai 116 [GK2 - Dang 12]: Dé giira ki 2 Toan 7 ndm 2024 — 2025 truong THCS Chau Vin Liém — Can Tho
« Bai 117 [GK2 - Dang 12]: D& giita hoc ki 2 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truong Ban Mai School — Ha Noi
« Bai 118 [GK2 - Dang 12]: Dé giita ki 2 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truong THCS Duc Giang — Ha Noi
« Bai 119 [GK2 - Dang 12]: D& giita hoc ki 2 Toan 7 ndm 2024 — 2025 truong Ban Mai School — Ha Noi
* Bai 120 [GK2 - Dang 12]: giao luu Olympic Toan 7 nam 2025 — 2026 cum truong THCS — Ha Noi
« Bai 121 [GK2 - Dang 13]: Dé giira ki 2 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truong PTDTBT Nam Khao — Lai Chéau
« Bai 122 [GK2 - Dang 13]: Dé giita hoc ki 2 Toan 7 nam 2025 — 2026 truong THCS Dbi Ngd — Bic Ninh
« Bai 123 [GK2 - Dang 13]: Dé giita hoc ki 2 Toan 7 nam 2025 — 2026 truong THCS Dbi Ngd — Bic Ninh
« Bai 124 [GK2 - Dang 13]: D& chon hoc sinh gi6i Toan 7 nam 2025 — 2026 trudng THCS Hoang X& — Phi Tho
* Bai 125 [GK2 - Dang 13]: Olympic Toan 7 nam 2023 — 2024 phong GD&DT Hoang Mai — Nghé An
« Bai 126 [GK2 - Dang 13]: D& cuéi hoc ki 2 Toan 7 nim 2022 — 2023 trwong THCS Truong Tho — Hai Phong
« Bai 127 [GK2 - Dang 13]: D& hoc sinh ning khiéu Toan 7 ndm 2022 — 2023 phong GD&BT Thanh Thiy — Phi Tho
« Bai 128 [GK2 - Dang 13]: cudi hoc ky 2 Toan 7 ndm 2020 — 2021 phong GD&PT thanh phd Béic Ninh
« Bai 129 [GK2 - Dang 13]: D& giita ki 2 Toan 7 ndm 2024 — 2025 truéng THCS Hoang Diéu — Hai Phong
« Bai 130 [GK2 - Dang 13]: D& cudi ki 2 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truong THCS Nguyén Hug — Da Ning
« Bai 131 [GK2 - Dang 14]: D& giita hoc ki 2 Toan 7 nim 2025 — 2026 truong Ban Mai School — Ha Noi
« Bai 132 [GK2 - Dang 14]: D¢ giita ki 2 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truong THCS Tam Quan Béc — Gia Lai
« Bai 133 [GK2 - Dang 14]: Bé giira ky 2 Toan 7 nim 2025 — 2026 truong THCS Qué Thuan — Pa Ning
« Bai 134 [GK2 - Dang 14]: D¢ giira hoc ki 2 Toan 7 nam 2024 — 2025 trudng THCS Hoai Thanh — Binh Dinh
« Bai 135 [GK2 - Dang 14]: Bé giira ky 2 Toan 7 nim 2024 — 2025 phong GD&DT My Hao — Hung Yén
« Bai 136 [GK2 - Dang 14]: Dé giita hoc ki 2 Toan 7 ndm 2024 — 2025 truong THCS Nguy&n Hué — BR VT
« Bai 137 [GK2 - Dang 14]: B giita hoc ky 2 Toan 7 nam 2023 — 2024 truong THCS La Phii — Ha Noi
* Bai 138 [GK2 - Dang 14]: bé gitra hoc ki 2 Toan 7 nam 2025 — 2026 truong Ban Mai School — Ha Noi
* Bai 139 [GK2 - Dang 14]: bé gitra hoc ki 2 Toan 7 nam 2025 — 2026 truong Ban Mai School — Ha Noi
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« Bai 140 [GK2 - Dang 14]: B¢ giira hoc ki 2 Toan 7 nam 2024 — 2025 truong Ban Mai School — Ha Noi
* Bai 141 [GK2 - Dang 15]: Dé cudi hoc ky 2 Toan 7 nam 2025 — 2026 truong THCS Dong Cuong — Thanh Hoa
* Bai 142 [GK2 - Dang 15]: Dé hoc ky 2 Toan 7 nam 2024 — 2025 phong GD&DT Hai Hau — Nam Dinh
* Bai 143 [GK2 - Dang 15]: Pé cubi hoc ki 2 Toan 7 nam 2023 — 2024 truong THCS Van Phic — Ha Noi
« Bai 144 [GK2 - Dang 15]: Dé cudi hoc ky 2 Toan 7 nim 2023 — 2024 truong THCS Da Tén — Ha Noi
« Bai 145 [GK2 - Dang 15]: Dé cudi hoc ky 2 Toan 7 nim 2023 — 2024 truong THCS Pa Ton — Ha Noi
« Bai 146 [GK2 - Dang 15]: D& hoc sinh nang khiéu Toan 7 ndm 2023 — 2024 phong GD&DT Thanh Thuy — Phi Tho
+ Bai 147 [GK2 - Dang 15]: Dé khao sat HSG Toan 7 nam 2023 — 2024 phong GD&DT Lé Thuy — Quang Binh
« Bai 148 [GK2 - Dang 15]: D& cudi hoc ki 2 Toan 7 nam 2022 — 2023 truong THCS Nguyén Chuyén My — Hai Phong
« Bai 149 [GK2 - Dang 15]: D& hoc sinh gioi Toan 7 ndm 2022 — 2023 phong GD&PT Tién Hai — Thai Binh
« Bai 150 [GK2 - Dang 15]: cudi hoc ky 2 Toan 7 nam 2020 — 2021 phong GD&DT thanh phé Bic Ninh
« Bai 151 [HK2 - Dang 16]: D& cudi ki 2 Toan 7 ndm 2023 — 2024 trudng THCS Huynh Thic Khéng — Da Néng
« Bai 152 [HK2 - Dang 16]: D& hoc ki 2 Toan 7 nam 2023 — 2024 phong GD&DT Tién Hai — Thai Binh
« Bai 153 [HK2 - Dang 16]: D& hoc ky 2 Toan 7 nam 2024 — 2025 phong GD&DT Hai Hau — Nam Dinh
« Bai 154 [HK2 - Dang 16]: D& cudi ki 2 Toan 7 ndm 2023 — 2024 trudng THCS Huynh Thic Khéng — Da Néng
« Bai 155 [HK2 - Dang 16]: D& hoc ki 2 Toan 7 ndm 2023 — 2024 phong GD&DT Hung Ha — Thai Binh
« Bai 156 [HK2 - Dang 16]: Dé hoc ky 2 Toan 7 nam 2023 — 2024 phong GD&DT Vinh Bao — Hai Phong
« Bai 157 [HK2 - Dang 16]: D& cudi hoc ky 2 Toan 7 nam 2022 — 2023 truong THCS My Birc — Hai Phong
« Bai 158 [HK2 - Dang 16]: hoc ki 2 Toan 7 nam 2019 — 2020 trudng THCS Binh Tay — TP HCM
« Bai 159 [HK2 - Dang 16]: hoc ki 2 Toan 7 nam 2019 — 2020 truong THCS Hoang Hoa Tham — TP HCM
* Bai 160 [HK2 - Dang 16]: hoc ki 2 Toan 7 nam 2019 — 2020 truong THCS Hoang Hoa Tham — TP HCM
« Bai 161 [HK2 - Dang 17]: D& cudi hoc ky 2 Toan 7 nam 2022 — 2023 trudng THCS Tan Dan — Hai Phong
* Bai 162 [HK2 - Dang 17]: Dé khao sat HSG Toan 7 nam 2024 — 2025 phong GD&DT Ninh Giang — Hai Duong
« Bai 163 [HK2 - Dang 17]: D& cudi hoc ky 2 Toan 7 ndm 2023 — 2024 truong THCS Da Tén — Ha Noi
« Bai 164 [HK2 - Dang 17]: D& cudi hoc ky 2 Toan 7 ndm 2023 — 2024 truong THCS Pa Tén — Ha Noi
« Bai 165 [HK2 - Dang 17]: Dé cudi hoc ky 2 Toan 7 ndm 2023 — 2024 phong GD&DT Kinh Mén — Hai Duong
« Bai 166 [HK2 - Dang 17]: D& hoc ki 2 Toan 7 Cénh Diéu nam 2022 — 2023 phong GD&DT Tién Hai — Théi Binh
« Bai 167 [HK2 - Dang 17]: Dé cudi hoc ky 2 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truong THCS Pong Cuong — Thanh Héa
« Bai 168 [HK2 - Dang 17]: Dé cudi hoc ky 2 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truong THCS Pong Cuong — Thanh Héa
« Bai 169 [HK2 - Dang 17]: D& cudi hoc ky 2 Toan 7 nam 2025 — 2026 trudng THCS Phuc Triu — Thai Nguyén
« Bai 170 [HK2 - Dang 17]: D& cudi hoc ky 2 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truong THCS Phuc Triu — Thai Nguyén
* Bai 171 [HK2 - Dang 18]: bé hoc ky 2 Toan 7 nam 2023 — 2024 phong GD&DT Pan Phugng — Ha Noi
« Bai 172 [HK2 - Dang 18]: D& cudi hoc ki 2 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truong THCS Chuc Son — Ha Noi
« Bai 173 [HK2 - Dang 18]: D& cudi hoc ky 2 Toan 7 ndm 2023 — 2024 phong GD&DT Kinh Mén — Hai Duong
« Bai 174 [HK2 - Dang 18]: D& cudi hoc ky 2 Toan 7 nam 2022 — 2023 truong THCS Tan Dan — Hai Phong
« Bai 175 [HK2 - Dang 18]: Dé cudi hoc ki 2 Toan 7 ndm 2025 — 2026 trudng THCS Tran Pha — Hai Phong
« Bai 176 [HK2 - Dang 18]: D& cudi hoc ky 2 Toan 7 ndm 2025 — 2026 truong THCS Phuc Triu — Thai Nguyén
« Bai 177 [HK2 - Dang 18]: Dé cudi hoc ky 2 Toan 7 ndm 2024 — 2025 trudng THCS Nguyén Du — Lam Pdng
« Bai 178 [HK2 - Dang 18]: Dé cudi ky 2 Toan 7 nam 2022 — 2023 truong THCS Péong Xuin — Ha Noi
* Bai 179 [HK2 - Dang 18]: giao luu Olympic Todn 7 nam 2025 — 2026 cum truong THCS — Ha Noi
« Bai 180 [HK2 - Dang 18]: D& cudi ki 2 Toan 7 ndm 2023 — 2024 trudng THCS Huynh Thic Khéang — Da Néng
« Bai 181 [HK2 - Dang 19]: Dé cudi hoc ki 2 Toan 7 ndm 2025 — 2026 trudng THCS Tran Pha — Hai Phong
« Bai 182 [HK2 - Dang 19]: D& hoc ky 2 Toan 7 nam 2023 — 2024 phong GD&DT Pan Phugng — Ha Noi
« Bai 183 [HK2 - Dang 19]: Dé hoc ki 2 Toan 7 Canh Diéu nam 2022 — 2023 phong GD&DT Tién Hai — Thai Binh
« Bai 184 [HK2 - Dang 19]: D& cudi hoc ky 2 Toan 7 nam 2022 — 2023 trudng THCS Tan Dan — Hai Phong
« Bai 185 [HK2 - Dang 19]: Dé cudi hoc ky 2 Toan 7 nam 2024 — 2025 truong THCS Nguyén Du — Lam Ddng
« Bai 186 [HK2 - Dang 19]: Dé cudi hoc ky 2 Toan 7 ndm 2024 — 2025 trudng THCS Nguyén Du — Lam Pdng
« Bai 187 [HK2 - Dang 19]: Dé cudi hoc ky 2 Toan 7 ndm 2024 — 2025 trudng THCS Nguyén Du — Lam Pdng
« Bai 188 [HK2 - Dang 19]: D& cudi hoc ky 2 Toan 7 nam 2024 — 2025 truong THCS Nguyén Du — Lam Ddng
« Bai 189 [HK2 - Dang 19]: Dé cudi hoc ky 2 Toan 7 ndm 2024 — 2025 truong THCS Nguyén Du — Lam Pong
« Bai 190 [HK2 - Dang 19]: D¢ cudi ky 2 Toan 7 nam 2025 — 2026 lién trudng phuong Quynh Mai — Nghé An
« Bai 191 [HK2 - Dang 20]: D& hoc ki 2 To&n 7 ndm 2023 — 2024 phong GD&DT Tién Hai — Théi Binh
« Bai 192 [HK2 - Dang 20]: D¢ cudi ki 2 Toan 7 nam 2025 — 2026 truong THCS Nguyén Hué — Pa Ning
« Bai 193 [HK2 - Dang 20]: D& cudi hoc ky 2 Toan 7 nam 2024 — 2025 truong THCS Nguyén Du — Lam Ddng
« Bai 194 [HK2 - Dang 20]: Dé cudi ky 2 Toan 7 nam 2024 — 2025 truong THCS Trin Hung Pao — Quang Nam
« Bai 195 [HK2 - Dang 20]: D¢ hoc ky 2 Toan 7 nim 2024 — 2025 phong GD&DT Hai Hau — Nam Dinh
« Bai 196 [HK2 - Dang 20]: D¢ giao luu HSG Toan 7 nam 2025 — 2026 xa Hoa Loc — Thanh Hoa
« Bai 197 [HK2 - Dang 20]: D¢ giao luu HSG Toan 7 nam 2025 — 2026 xa Hoa Loc — Thanh Hoa
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« Bai 198 [HK2 - Dang 20]: D& KSCL hoc sinh gioi Toan 7 lan 2 nam 2025 — 2026 cum THCS Lam-Vin-Kiéu — Nghé An
* Bai 199 [HK2 - Dang 20]: Dé hoc ky 2 Toan 7 nam 2023 — 2024 phong GD&DT Pan Phugng — Ha Noi
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3% TRICH DAN 20 BAl TOAN MAU PAI DIEN PU 20 DANG TOAN (GK1 « HK1 «
GK2 « HK2)

=7 MAU DANG 01/20 - DANG 01 (10 BAI « GK1): TONG DAY PHAN SO CO QUY LUAT & KY
THUAT KEP PANH GIA GIUA HAI SO TU NHIEN

[BAI MAU 01/20] BAlI TOAN 001 [GK1]. (Nguén phat trién: Hé giao luu HSG Todn 7 nam 2025 — 2026 Xa&
Téng Son — Thanh Hoéa)

Bai 3 (4 diém):
1) Tim X, y nguyén biét: x + 2xy-y-4=0
2) Cho p la s6 nguyén t6 16n hon 5. Chirng minh rang (p - 1)(p + 1) chia hét cho 24

3) Tim cac s ty nhién n c6 hai chit sb, biét rang hai s6 2n + 1 va 3n + 1 ddng thoi 1a
hai s6 chinh phuong.

@ Phan xa 15 giay (Chia khéa mé khoéa bai toan): Tgi sao nhin vao day tong phan sé nay lai khit diroc lién
tiép? Hay tach mai s6 hang theo cong thire k/[n(n+k)] = 1/n — 1/(n+k) (hodc danh gia 1/[n(n+1)] < 1/n? <
1/[(n—1)n]) @é triét tidu cac so hang trung gian, chi gii lai dau — cudi.

4 Loi giai trinh bay chuan thang diém cham tu luan:

« Bude 1 (0,25d): Xac dinh diéu kién xac dinh cua an / vé hinh va ghi gia thiét — két luan; bién déi biéu thirc
theo dinh huéng & muc Phan xa 15 giay.

« Budc 2 (0,25d): Thuc hién danh gia bat ding thirc / tinh toan trung gian, ddi chiéu didu kién va két luan.

/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Phai viét rd it nhat 2 s6 hang dau va s6 hang cudi sau khi
tach hiéu trudce khi rit gon; khi chitng minh S khong 13 s6 tu nhién can kep m<S<m+ 1 véim € N.

Bai toan tu luyén dbi s6 001.T: Tinh gié tri cia biéu thuc A = 2/(1-3) + 2/(3-5) + ... + 2/(83-85) va so
sanh A véi 1. (23 Xem ddp sé tai Phu luc cugi sach)

= MAU DANG 02/20 —- DANG 02 (10 BAI « GK1): PHUONG TRINH LUY THUA SO HUU Ti &

TIM SO TU NHIEN N, CAP SO NGUYEN (X; Y)

[BAI MAU 02/20] BAl TOAN 011 [GK1]. (Nguén phét trién: Hé KSCL hoc sinh gisi Toan 7 ldn 2 nim 2025
— 2026 cym THCS Lam-Van-Kiéeu — Nghé An)

Cau 3. (4,5 diém)
a, Cho x,y,z la cac s khong am thoa man x+2y = 2026 va x+5z = 2025. Tim gia tri 16n nhat

cua biéu thirc M = x+y+z+%
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b, Ky thi hoc sinh gioi cip x& mon toan, ba khéi 6; 7; 8 c6 tat ca 120 hoc sinh du thi. Tinh sé

hoc sinh du thi mdn toan cua mdi khéi biét rang néu ting % sb hoc sinh du thi mén toan

khéi 6, tang % 56 hoc sinh du thi mon toan khéi 7 va tang % 56 hoc sinh du thi mon toan
khéi 8 thi s6 hoc sinh du thi cia 3 khéi 14 nhu nhau.

¢, Cho cac s6 nguyén x, y théa man x” +|y—1 =1 va |x|<|y|. Tinh (x+ 2y-5)°%.

& Phan xa 15 giay (Chia khéa mé khéa bai toan): Moi bai cuc tri THCS déu xoay quanh danh gid khéng
am A?> 0, |B| > 0, NC > 0 hodc bt dang thirc AM-GM (Cauchy) a + b > 2\(ab). Néu tir va mau déu chira an,
hay chia tach phan nguyén trieée khi danh gid mau!

&4 Loi giai trinh bay chuin thang diém cham tu luan:

« Bude 1 (0,25d): Xac dinh diéu kién xac dinh ciia an / vé& hinh va ghi gia thiét — két luan; bién doi biéu thic
theo dinh huéng & muc Phan xa 15 giay.

« Budc 2 (0,25d): Thuc hién danh gia bat ddng thtc / tinh toan trung gian, ddi chiéu didu kién va két luan.

/\ Choét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Bét budc giai rd 'Dau "=" xay ra khi va chi khi...' va ddi
chiéu diéu kién xac dinh cua an; thiéu budc chi ra gia tri cua x dat cuc tri & bi trir ngay 0,25d.

Bai toan tu luyén déi s6 011.T: Tim s6 tu nhién n va sb nguyén y biét: 5 + 5°(n + 2) = 81.250 va (y —
N)2 = 9. (3 Xem dap s6 tai Phu luc cusi sach)

=7 MAU DANG 03/20 - DANG 03 (10 BAI « GK1): CUC TRI (GTLN - GTNN) BIEU THUC

CHUA LUY THUA CHAN & CAN BAC HAI SO HOC / GIA TRI TUYET DOI

[BAI MAU 03/20] BAl TOAN 021 [GK1]. (Nguén phét trién: Hé thi giita hoc ki 1 Todn 7 nim 2021 — 2022
truong Licong Thé Vinh — Ha Ngi)

Cau 5: (0,5 diém)

Ix+2021 .

Tim gié tri nho nhat caa biéu thicc C = Véi x> 0.

VX +2022
& Phan xa 15 giay (Chia khéa mé khoéa bai toan): Moi bai cuc tri THCS déu xoay quanh danh gid khéng
am A?> 0, |B| >0, NC > 0 hodc bt dding thirc AM-GM (Cauchy) a + b > 2\(ab). Néu tir v mau d@éu chira dn,
hay chia tach phan nguyén trieée khi danh gid mau!
4 Loi giai trinh bay chuan thang diém cham tu luan:

_&+2021_&+2022—1_1 1

X 12022 Jx+2022 JX +2022

C dat GTNN khi > dat GTLN hay +/x +2022dat GTNN

1
JX 4202

Taco: /x >0,vx>0
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— /X +2022 > 2022, x>0

Dau “=" xay ra khi Jx =0< x =0

Vay GTNN caa /X +2022 = 2022 khi x =0

Hay GTNN cua C = 1—i:%khi x=0
2022 2022
2021

Vay GTNN cuaC= —= khix =0
2022

/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Bat budc giai rd 'Dau "=" xay ra khi va chi khi...' va dbi
chiéu diéu kién xac dinh cuia an; thiéu budc chi ra gié tri cua x dat cuc tri s& bi trir ngay 0,254.

Bai toan tw luyén ddi s6 021.T: Tim gi tri I6n nhit caa biéu thie Q =36/ [(x — 1)2 + V(y + 2) + 4]
(Vi y = —2). (= Xem ddp s6 tai Phu luc cudi sach)

= MAU DANG 04/20 - DANG 04 (10 BAI » GK1): TOAN THUC TE TAI CHINH - TIEU DUNG

NANG CAO (GIAM GIA KEP NHIEU TANG, THUE VAT NGUQC, LAl SUAT, PIEN/NUOC
BAC THANG)

[BAI MAU 04/20] BAlI TOAN 031 [GK1]. (Nguén phat trién: Dé giita hoc ki 1 Todn 7 nim 2024 — 2025
truong THCS Thanh Quan — Ha Ngi)

Bai 3: (1,5 &) Gia mot chiée ti vi duoc niém yét & siéu thi dién may 1a 12 000 000 dong.
Nhung vao dip & cira hang da khuyén mai giam gia 10% trén gia niém yét.

a) Hoi siéu thi d6 giam bao nhiéu tién cho 1 chiéc ti vi?

b) Ba Hong di siéu thi dién may mua 1 chiéc tivi, do c6 thé VIP nén duoc khuyén méai thém
5% trén gia niém yét. Hoi ba Hong phai tra bao nhiéu tién dé mua chiéc tivi & siéu thi dién
may?

@ Phan xa 15 giay (Chia khéa mé khoéa bai toan): Can thdn bay ‘céng gép phan tram'! Giam gia lan 2 tinh
trén gia PA GIAM lan 1: Gié thanh toan = Gia goc x (1 — p:%) * (1 — p:%) * (1 + VAT%). Néu cho tong
tien tra trude, hdy lam phép chia nguwot tir ngoai vao trong.

4 Loi giai trinh bay chuin thang diém cham tu luan:

* Budc 1 (0,25d): Xac dinh diéu kién xac dinh caa an / v& hinh va ghi gia thiét — két luan; bién d6i biéu thirc
theo dinh huéng ¢ muc Phan xa 15 gidy.

« Budc 2 (0,25d): Thuc hién danh gia bat dang thic / tinh toan trung gian, ddi chiéu didu kién va két luan.

/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Ghi 16 don vi tién té (ddng / triéu dong) & tirng phép tinh
trung gian va kiém tra yéu cau lam tron (dén hang nghin hay hang don vi).

Bai toan tw luyén déi s6 031.T: Nhan dip khai truong, mot cira hang giam gia 15% cho toan bo mat
hang so véi gia niém yét. Khach hang cd thé thanh vién duoc giam thém 5% trén gia da giam. Bac Lan c6
thé thanh vién mua mét chiéc ndi chién khong dau va phai thanh toan 605.625 ddng. Tinh gi& niém yét ban
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dau cua chiéc ndi. (2 Xem dap s6 tai Phu luc cudi sach)

=7 MAU DANG 05/20 - DANG 05 (10 BAI « GK1): HINH HOC PHANG NANG CAO: KE TIA

PHU SONG SONG, GOC TAO BOI HAI TIA PHAN GIAC & CHUNG MINH VUONG
GOC/ISONG SONG GIAN TIEP

[BAI MAU 05/20] BAl TOAN 041 [GK1]. (Nguén phat trién: Hé giita ky 1 Todn 7 nim 2025 — 2026 truong
THCS Tran Quy Cap — Pa Nang)

Bai 2. (1,0 diém) Me Nam dit trén Shopee ba con robot hut bui véi gia niém yét mot con
robot 1a 5,7 triéu dong. Mgt con dé dung va hai con con lai dé biéu 6ng ba ndi ngoai. Nhan
dip siéu sale 11.11, m¢ Nam duoc tang hai phiéu

giam gia 1,2 triéu dong voi mot con robot. Hoi y
me Nam phai tra bao nhiéu tri¢u dong?

& Phan xa 15 giay (Chia khéa mé khéa bai toan): Cdn

thdn bdy 'céng gép phan tram'! Giam gia lan 2 tinh trén 0

gid PA GIAM lan 1: Gia thanh toan = Gia gdc x (1 —
p1%) * (1 — p2%) * (I + VAT%). Néu cho téng tién tra
truede, hday lam phép chia nguoc tir ngoai vao trong.

4 Loi giai trinh bay chuin thang diém cham tu luan:
« Budc 1 (0,25d): Xac dinh diéu kién xac dinh caa an / v& hinh va ghi gia thiét — két luan; bién d6i biéu thirc
theo dinh huéng & muc Phan xa 15 giay.

« Budc 2 (0,25d): Thuc hién danh gia bat ding thtc / tinh toan trung gian, ddi chiéu didu kién va két luan.
/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Ghi rd don vi tién té (ddng / triéu dong) & ting phép tinh
trung gian va kiém tra yéu cau lam tron (dén hang nghin hay hang don vi).

Bai toan tu luyén dbi s6 041.T: Cho hai duong thiang song song Ax va By. Diém M nam trong khoang
giita hai duong thing sao cho tia Ax va By cliing nim vé mét phia b AB, biét géc xAM = 46° va géc yBM
=52° (MA va MB tao g6c nhon huéng vé phia x, y). Tinh sb do goc AMB bang cach ké thém tia phu qua
M song song Vé&i AX. (3 Xem ddp so6 tai Phu luc cudi séch)

= MAU DANG 06/20 - DANG 06 (10 BAI « HK1): Ti LE THUC & TINH CHAT DAY Ti SO

BANG NHAU NANG CAO (PAT AN PHU K, HOAN VI VONG QUANH, PANG THUC PHAN
THUC)

[BAI MAU 06/20] BAl TOAN 051 [HK1]. (Nguén phat trién: Dé chon hoc sinh gici Todn 7 nim 2024 —
2025 phong GD&DT Lém Thao — Pht Tho)

Cau 2. (4,0 diém)
21, Cho day ti sé 2a+b+c+d:a+2bb+c+d:a+b+2c+d:a+b+dc+2d
a Cc

a+b b+c c+d d+a
+ + +
c+d d+a a+b b+c

(voi

a,b,c,d =0). Chang minh rang biéu thirc Q = co gié tri 1a sb

nguyén.
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2.2. Cho da thuc f(x)=ax®+bx*+cx+d véi a,b,c,d eZ. Biét f(x)5 véi moi xeZ.
Chtrng minh rang a,b,c,d déu chia hét cho 5.
@ Phan xa 15 giay (Chia khéa mé khoa bai toan): Khi gap ti 1¢ thirc ¢6 bdc hai, tich xy hodc biéu thirc
phirc tap, phirong phdp nhanh va an toan nhdt la DAT AN PHU x/a = y/b = z/c =k, biéu dién x = ak, y = bk, z
= ck ri thé vao dieu ki¢n d@é tim k!
&4 Loi giai trinh bay chuin thang diém cham tu luan:
« Bude 1 (0,25d): Xac dinh diéu kién xac dinh ciia an / vé& hinh va ghi gia thiét — két luan; bién doi biéu thic
theo dinh huéng & muc Phan xa 15 giay.
« Budc 2 (0,25d): Thyc hién dénh gia bat dang thirc / tinh toan trung gian, d6i chiéu didu kién va két luan.
/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Khi 4p dung tinh chit déy ti s6 bang nhau hoic chia hai vé
cho biéu thuc chit, phai kiém tra va ghi rd diéu kién mau s6 khéc 0.
Bai toan tu luyén ddi s6 051.T: Tim ba s6 duong x, y, z biét x/2 = y/6 = z/5 va X2 + y2 + 72 = 1625.
(> Xem dap 6 tai Phu luc cugi sach)

= MAU DANG 07/20 - DANG 07 (10 BAI « HK1): SO VO Ti, CAN BAC HAI & BIEN POI BIEU

THUC PAI SO - CUC TRI CHU SO PHUC TAP

[BAlI MAU 07/20] BAl TOAN 061 [HK1]. (Nguén phat trién: Dé hoc ky 1 Todn 7 nim 2023 — 2024 truong
THCS Lé Quy Pon — Ha Ngi)
Cau 5 (1,0 diém)
Tim gid tri I6n nhét cua biéu thuc P =—(x+4)" —|x —y +1]+8
Cho céc s6 x, Y, z khac 0 thoa man:
X Yy z

2(x+y)=3(y+z)=4(z+x).Tinh P:§+;+;.

@ Phan xa 15 giay (Chia kh6a mé khoa bai toan): Moi bai cuc trj THCS déu xoay quanh danh gid khéng
am A?> 0, |B| >0, NC > 0 hodc bt dding thirc AM-GM (Cauchy) a + b > 2\(ab). Néu tir v mau d@éu chira dn,
hay chia tach phan nguyén trieée khi danh gid mau!

4 Loi giai trinh bay chuin thang diém cham tu luan:

« Bude 1 (0,25d): Xac dinh diéu kién xac dinh cua an / vé hinh va ghi gia thiét — két luan; bién dbi biéu thirc
theo dinh huéng & muc Phan xa 15 giay.

« Budc 2 (0,25d): Thuc hién danh gia bat ddng thuc / tinh toan trung gian, ddi chiéu didu kién va két luan.

/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Bat budc giai rd 'Dau "=" xay ra khi va chi khi...' va ddi
chiéu diéu kién x4c dinh cua an; thiéu budc chi ra gia tri cua x dat cuc tri & bj trir ngay 0,25d.

Bai toan tw luyén ddi s6 061.T: Tim gi tri I6n nhit caa biéu thire Q =36/ [(x — 6)* + V(y + 5) + 4]
(V6i y = —5). (5= Xem ddp s6 tai Phu luc cuoi sach)

= MAU DANG 08/20 —- DANG 08 (10 BAI « HK1): TOAN THUC TE HINH HQC KHONG GIAN

TRUC QUAN (CHI PHI SON TUONG, PO BE TONG BE BOI, LEU CHU A — HINH HOP &
LANG TRU BPUNG)
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[BAI MAU 08/20] BAl TOAN 071 [HK1]. (Nguén phat trién: Hé tham khdo hoc ky I Todn 7 nim 2022 —
2023 trwong THCS Pham Hizu Lau — TP HCM)
Cau 6: (1,5 diém) Mét phong hoc hinh hop chit nhat c¢é chiéu dai 10 m, chiéu rong 5m va
chiéu cao 4m.
[TH — TL10] Tinh thé tich cua phong hoc.
[VD — TL11] Ngudi ta dinh son bon buc twong cin phong (khéng son ctra), biét tong dién
tich céc cira 1a 4,5m? , gia cong son la 25 000 ddng mot mét vudng. Hoi chi phi tién cong
can dé son 1a bao nhiéu?

@ Phan xa 15 giay (Chia khéa mé khoéa bai toan): Poc ky thuc té xem mat nao KHONG can son/xdy (son
phong khéng son nén nha; bé ca khong ndp chi c6 1 day; léu chit A mdt day c6 trai bat hay khéng), sau dé doi
toan bé kich thuréc vé cing don vi mét (m) truée khi nhan don gid.

Z4 Loi giai trinh bay chuan thang diém cham tu luan:

« Buéde 1 (0,25d): Xac dinh diéu kién xac dinh cua an / vé hinh va ghi gia thiét — két luan; bién déi biéu thirc
theo dinh huéng ¢ muc Phan xa 15 giay.

« Budc 2 (0,25d): Thuc hién danh gia bat dang thirc / tinh toan trung gian, ddi chiéu diéu kién va két luan.

/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): D6i don vi cm/dm sang m ngay tir dau bai va trir chinh xéac
dién tich ctra ra vao / cira s6 trudc khi tinh téng chi phi.

Bai toan tu luyén doi s6 071.T: Mot can phong hinh hop chit nhat c6 chiéu dai 11 m, chiéu rong 7 m
va chiéu cao 4 m. Nguoi ta muén lan son tran nha va bon birc tudng phia trong phong (khéng son nén nha),
biét tong dién tich cac cira 1a 7 m? va gia cong son tron gbi 1a 40.000 dong/m2. Tinh tong so tién son can
phong. (3 Xem dap s6 tai Phu luc cugi séch)

=7 MAU DANG 09/20 - DANG 09 (10 BAI « HK1): TAM GIAC BANG NHAU NANG CAO (C.C.C,

C.G.C, G.C.G): CHUNG MINH 3 PIEM THANG HANG, PUONG TRUNG TRUC, BAT PANG
THUC POAN THANG

[BAI MAU 09/20] BAI TOAN 081 [HK1]. (Nguén phat trién: Bé cudi hoc ki I Toan 7 nim 2024 — 2025
phong GD&DPT Kim Thanh — Hdi Duong)
Cau 15 (2,0 diém)

Cho tam giac ABC can tai A. Goi K 1a trung diém cua BC. Trén tia ddi cua tia
KA, lay diém H sao cho KH = KA.

a) Chuing minh: AAKC =AAKB.

b) Ching minh: AC // HB.

Tu K ké KM 1 AC (Me AC); KN L BH (Ne BH). Chiing minh rang 3 diém

M, K, N thang hang.
@ Phan xa 15 giay (Chia khéa mé khoa bai toan): Néu cé géc gay khlc gida hai dwong song song, ké ngay
tia phu qua dinh goc gy song song Véi hai dwong da cho! Néu chitng minh 3 diém thang hang, hdy ching
minh cting thuge dirong trung tryc, tia phan giac hodc tong hai goc ké bang 180°.

4 Loi giai trinh bay chuan thang diém cham tu luan:
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« Budce 1 (0,25d): Xac dinh diéu kién xac dinh caa 4n / v& hinh va ghi gia thiét — két luan; bién d6i biéu thuc
theo dinh huéng & muc Phan xa 15 gidy.
« Budc 2 (0,25d): Thuc hién dénh gia bat ddng thtrc / tinh toan trung gian, ddi chiéu didu kién va két luan.
/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Moi tinh chat hinh hoc suy ra (so le trong, ddng vi, hai tam
gi4c bang nhau) phai ghi rd can c trong ngoic don nhu (hai goc twong tng), (c.g.c), (vi a// b).

Bai toan tw luyén doi s6 081.T: Cho tam giac ABC can tai A c6 dudng trung tuyén AM va duong
trung tuyén BN cat nhau tai G. a) Chitng minh AM L BC. b) Biét BN = 18 cm, tinh d6 dai doan thang BG
va GN. (3 Xem ddp sé tai Phy luc cugi sach)

=7 MAU DANG 10/20 —- DANG 10 (10 BAI « HK1): TO HQP TU DUY & NGUYEN LY CHIA HET

/ SO CHINH PHUONG CUOI PE CAC TRUONG CLC (ARCHIMEDES, NGOI SAO, LUONG
THE VINH)

[BAI MAU 10/20] BAlI TOAN 091 [HK1]. (Nguén phat trién: Hé giao luu HSG Todn 7 ndm 2024 — 2025
cum chuyén mén sé 1 Nga Son — Thanh Héa)

Céu 3. (4,0 diém)

a) Chang minh rang néu p 1a tich caa n s6 nguyén t dau tién thi p—1 va p+1 khdng thé 1a cac sb
chinh phuong

b) Tim tat ca cac cap s6 nguyén (X;Y) thoa man: 2xy + 6x? —y —3x =7

@ Phan xa 15 giay (Chia khéa mé khoa bai toan): Véi bdi toan tim x nguyén dé phan thic nguyén hogc
phirong trinh nghiém nguyén, hay tach phan nguyén sao cho tiz s6 con lgi hang sé k, roi ldp bdng xét wéc cua
k; néu la lity thira, dt nhan tiz chung ¢6 s6 mi nhé nhdt ra ngoai!

4 Loi giai trinh bay chuan thang diém cham tu luan:

« Bude 1 (0,25d): Xac dinh diéu kién xac dinh cua an / vé hinh va ghi gia thiét — két luan; bién dbi biéu thirc
theo dinh huéng ¢ muc Phan xa 15 gidy.

« Budc 2 (0,25d): Thuc hién danh gia bat dang thirc / tinh toan trung gian, ddi chiéu didu kién va két luan.

/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Sau khi lap bang uéc, nhé kiém tra ting gié tri tim dugc co
thugc Z (hodc N) va thoa man diéu kién mau khéac 0 hay khong truéc khi chét tap nghiém.

Bai toan tw luyén doi s6 091.T: Tim tat ca cac s ty nhién n sao cho (5n + 22) chia hét cho (n + 3).
(¢ Xem ddp so tai Phy luc cuéi sach)

7 MAU DANG 11/20 — DANG 11 (10 BAI « GK2): DAY Ti SO BANG NHAU BIEN POI NANG

CAO & CHUNG MINH PANG THUC CHUA THAM SO

[BAI MAU 11/20] BAlI TOAN 101 [GK2]. (Nguén phat trién: Hé giita hoc ki 2 Todn 7 nim 2025 — 2026
truong Ban Mai School — Ha N¢i)

2 L . . a c
Bai 4. (0,5 diém) Cho cac so a, b, ¢, d #0 va thoa man b = q
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=7

a+b+c)3_a
b+c+d

Chting minh rang (

I1. PHAN RIENG (2 diém) — Thi sinh chi 1am phan twong &ng véi chwong trinh hoc

2.1. Theo chwong trinh hé chudn

& Phan xa 15 giay (Chia khéa mé khoéa bai toan): Khi gap ti 1¢ thirc ¢6 bdc hai, tich xy hogc biéu thirc
phirc tap, phirong phdp nhanh va an toan nhdt la DAT AN PHU x/a = y/b = z/c =k, biéu dién x = ak, y = bk, z

= ck roi thé vao diéu kién d@é tim k!

Z4 Loi giai trinh bay chuan thang diém cham tu luan:

Bai 4 (0,5 Piém) Cho cac s a, b, ¢, d =0 va théa mén %:%:3 . Chitng minh rang

(a+b+c}3:3

b+c+d d’

Phin | Piém Pap an Théng tin thém
Vicacsd a,b,c,d =0, ta co: 0,25
a_b_c_a+b+c
b ¢ d b+c+d

3 3
0 Suyra(a+—b+CJ z(ej _aaa_abc_abc_a
b+c+d b bbb bcd b d
3
Do do (a—i_—b_i_cj _2 (dpcm).
b+c+d d 0,25

/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Khi ap dung tinh chit déy ti s6 bang nhau hoic chia hai vé

cho biéu thirc chir, phai kiém tra va ghi 1 diéu kién mau sé khéc 0.

Bai toan tu luyén doi s6 101.T: Tim ba sé duong x, y, z biét x/4 = y/4 = z/5va x2 + y2 + 22 = 513. (>

Xem ddp s6 tai Phu luc cudi sach)

7 MAU DANG 12/20 — DANG 12 (10 BAI « GK2): BAI TOAN THUC TE PAI LUQNG Ti LE

THUAN — Ti LE NGHICH (NANG SUAT MAY, CHIA THUONG, VAN TOC)

[BAlI MAU 12/20] BAlI TOAN 111 [GK2]. (Nguén phét trién: Dé giita ki 2 Todn 7 ndm 2024 — 2025 truong

THCS Hoang Diéu — Hdi Phong)

Cau 20 (1,0 diém). Ba ban Long, Khang, My tham gia quyén gop gao cho ngudi dan ving
cao, biét tong s6 gao ba ban quyén gop duoc 1a 72 kg. S gao ba ban Long, Khang, My

quyén gop lan luot ti 16 thuan véi 5; 6; 7. Hoi s6 gao quyén gop caa mdi ban?
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Cau 21 (1,0 diém). Ban Hoa di hoc tir nha dén D

truong bang cach di xe buyt doc theo dudng Lach

Tray va xudng xe tai mot trong hai diém ding B

hoac C, rdi tir d6 di bo dén truong Hoang Diéu tai

vi tri diém D. Ban Hoa nén xuéng & diém dung

nao dé quing duong di bd dén truong ngan hon?

50° 65

B C duong Lach Tray

& Phan xa 15 giay (Chia khéa mé khoéa bai toan): Khi gap ti 1¢ thirc ¢é bdc hai, tich xy hogc biéu thirc
phitc tap, phirong phép nhanh va an toan nhat la DAT AN PHU x/a = y/b = z/c =k, biéu dién x = ak, y = bk, z
= ck roi thé vao diéu kién dé tim k!

Z4 Loi giai trinh bay chuan thang diém cham tu luan:

« Bude 1 (0,25d): Xac dinh diéu kién xac dinh cua an / vé hinh va ghi gia thiét — két luan; bién d6i biéu thic
theo dinh huéng ¢ muc Phan xa 15 giay.

« Budc 2 (0,25d): Thuc hién danh gia bat dang thirc / tinh toan trung gian, ddi chiéu diéu kién va két luan.

/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Khi ap dung tinh chit déy ti s6 bang nhau hoic chia hai vé
cho biéu thirc chir, phai kiém tra va ghi 1 diéu kién mau sé khéc 0.

Bai toan tu luyén doi s6 111.T: Mot di c6 5 méay ciy (cuing nang suat) cay xong mét canh dong hét
30 gio. Hoi néu huy dong 6 may cay nhu thé thi cay xong canh déng d6 trong bao nhiéu gio? (-3 Xem dip
s6 tai Phy luc cugi sach)

=7 MAU DANG 13/20 - DANG 13 (10 BAI » GK2): BIEU THUC PAI SO, TINH GIA TRI PA

THUC TAI PIEU KIEN RANG BUQC & CUC TRI

[BAI MAU 13/20] BAlI TOAN 121 [GK2]. (Nguén phét trién: Dé giita ki 2 Todn 7 ndm 2025 — 2026 truong
PTDTBT Ngm Khao — Lai Chéu)

Bai 21. (1,0 diém): Cho hai da thuc sau:

P(x) = —3x% +1+2x%°
Q(X)=-3+x*-2x°

a) Sap xép cac hang tir cia mdi da thirc trén theo liy thira giam dan cua bién. Tinh

P(x) + Q(x)
b) Tinh gié tri cua da thirc A(X) biét rang A(x)+P(x) = —x* +5x? —6

@ Phan xa 15 giay (Chia khéa mé khoa bai toan): Vi bdi toan tim x nguyén dé phan thic nguyén hogc
phirong trinh nghiém nguyén, hay tach phan nguyén sao cho tiz s6 con lgi hang sé k, roi ldp bdng xét wéc cia
k; néu la lity thira, dat nhan tiz chung c6 sé mii nhé nhdt ra ngoai!

Z4 Loi giai trinh bay chuin thang diém cham tw luan:

« Bude 1 (0,25d): Xac dinh diéu kién xac dinh cia an / v& hinh va ghi gia thiét — két luan; bién doi biéu thic
theo dinh huéng & muc Phan xa 15 giay.

« Budc 2 (0,25d): Thuc hién dénh gia bat ddng thirc / tinh toan trung gian, ddi chiéu didu kién va két luan.

/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Sau khi lap bang uéc, nhé kiém tra timg gié tri tim duoc co
thudc Z (hodc N) va théa mén didu kién mau khac 0 hay khong trude khi chét tap nghiém.
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Bai toan tw luyén ddi s6 121.T: Cho da thirc P(x) = ax* + bx2 + 5 (a, b 12 hang sb). Biét P(-2) = 11,
tinh gia tri cua P(2) + P(0). (z2 Xem ddp so tai Phu luc cudi sach)

=7 MAU DANG 14/20 - DANG 14 (10 BAI « GK2): QUAN HE GIUA GOC VA CANH POI DIEN,

PUONG VUONG GOC - PUONG XIEN & BAT PANG THUC TAM GIAC

[BAI MAU 14/20] BAI TOAN 131 [GK2]. (Nguén phat trién: Hé giita hoc ki 2 Todn 7 nim 2025 — 2026
truong Ban Mai School — Ha Ngi)

Bai 6. (1 diém) Cho tam giac AABC, diém N thudc canh AB.
a) So sanh NC véi AN + AC.
b) Chitng minh NB+ NC < AB + AC.
HET
Hoc sinh khéng dwoc sir dung tai liéu khi 1am bai kiém tra.

& Phan xa 15 giay (Chia khéa mé khéa bai toan): Néu ¢ géc gay khic giiza hai dwong song song, ké ngay
tia phu qua dinh goc gay song song Véi hai dwong da cho! Néu chitng minh 3 diém thang hang, hdy ching
minh cuing thuge dirong trung truc, tia phan giac hodc tong hai goc ké bang 180°.

4 Loi giai trinh bay chuan thang diém cham ty luan:

Bai 6 (1 Piém)

Phin Pi¢m Pap an Thong tin thém
o ¥ G
0.25
a) Xét tam gi4c ANC, theo bat dang thirc tam
giac ta co: 0,25
1
NC < AN+ AC. 0.25

b) Tur két qua cdu a), suy ra: 05
NC < AN+ AC = NB+NC <NB+ AN + AC.
Do do:

NB -+ NC < AB+ AC (diéu phai ching minh).

/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Moi tinh chat hinh hoc suy ra (so le trong, dong vi, hai tam
giac bang nhau) phai ghi 16 can ¢t trong ngoic don nhu (hai gbc twong ung), (c.g.c), (vi a // b).

Bai toan tw luyén dbi s6 131.T: Cho tam giac ABC can tai A c6 duong trung tuyén AM va duong
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trung tuyén BN cat nhau tai G. a) Chang minh AM L BC. b) Biét BN =21 cm, tinh d¢ dai doan thing BG
va GN. (3 Xem ddp sé tai Phy luc cugi sach)

=7 MAU DANG 15/20 - DANG 15 (10 BAI « GK2): TAM GIAC CAN — TAM GIAC VUONG BANG

NHAU & CHUNG MINH THANG HANG, VUONG GOC NANG CAO

[BAI MAU 15/20] BAlI TOAN 141 [GK2]. (Nguén phat trién: Hé cudi hoc ky 2 Todn 7 nam 2025 — 2026
truong THCS Déng Cuong — Thanh Hoa)

Cau 16( 2,5 diém). Cho AMNP vuéng tai M. Tia phan gi4c cia N cat MP tai D. Ké
DE vudng gdc véi NP tai E. Goi | 1a giao diém cia MN va DE.

a) Chirng minh AMND = AEND, tir @6 suy ra NM = NE.

b) So sanh d6 dai cac canh DE va Dl. .

¢) Goi K 1a trung diém cua IP. Ching minh ba diém N, D, K thang hang.

& Phan xa 15 giay (Chia khéa mé khoa bai toan): Néu ¢ géc gay khic giiza hai dwong song song, ké ngay

tia phu qua dinh goc gay song song Véi hai dwong da cho! Néu chitng minh 3 diém thang hang, hdy chiing
minh cuing thuge dirong trung truec, tia phan giac hodc tong hai goc ké bang 180°.

4 Loi giai trinh bay chuan thang diém cham tu luan:

Cau 16( 2,5 diém). Cho AABC vudng tai A (AB< AC). Tia phan gi4c cua B ciat AC
tai D. Ké DE vudng goc véi BC tai E. Goi M 1a giao diém ciia AB va DE.

a) Chung minh AABD = AEBD, tir d6 suy ra BA=BE.

b) So sanh d6 dai cac canh DE va DM.

¢) Goi K 1a trung diém ctia MC. Chtrng minh ba diém B, D, K thang hang.

/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Moi tinh chat hinh hoc suy ra (so le trong, ddng vi, hai tam

giac bang nhau) phai ghi 1 can ctr trong ngoic don nhu (hai gbc twong ang), (¢.g.c), (vi a// b).

Bai toan tw luyén doi s6 141.T: Cho tam giac ABC can tai A c6 dudng trung tuyén AM va duong
trung tuyén BN cét nhau tai G. a) Chitng minh AM L BC. b) Biét BN = 9 cm, tinh d6 dai doan thang BG
va GN. (3 Xem ddp sé tai Phy luc cudi sach)

= MAU DANG 16/20 —- DANG 16 (10 BAI « HK2): PA THUC MQT BIEN NANG CAO: PHUONG

TRINH HAM PA THUC P(X), CHUNG MINH VO NGHIEM & NGHIEM NGUYEN

[BAI MAU 16/20] BAlI TOAN 151 [HK2]. (Nguén phat trién: Hé cudi ki 2 Todn 7 nim 2023 — 2024 truong
THCS Huynh Thic Khang — Pa Nang)

Bai 3: (1,0 diém)

RUt gon biéu thirc sau: (2x —3) (X + 5) — ( 2x? - 8).

Cho da thirc M(x) = 2x? - ax + 6. Tim hé s6 a dé da thirc M(x) ¢ nghiém x = - 2.

@ Phan xa 15 giay (Chia khéa mé khoa bai toan): Phan tich bai toan tir gia thiér ddac biéz: dua biéu thirc
vé dang nhan tir chung, tong khdng &m hodc dat an phu dé don gian héa cdu tric truéc khi thay sé / danh gid.
4 Loi giai trinh bay chuan thang diém cham tu luan:
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« Budc 1 (0,25d): Xac dinh diéu kién xac dinh ciia an / vé hinh va ghi gia thiét — két luan; bién doi biéu thic
theo dinh huéng ¢ muc Phan xa 15 giay.
« Bude 2 (0,25d): Thuc hién dénh gia bat dang thirc / tinh toan trung gian, ddi chiéu diéu kién va két luan.
/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Trinh bay rd diéu Kién xac dinh cua an & dau bai va viét cau
két luan day du & cudi bai dé giir tron 0,5 diém phan loai.

Bai toan tw luyén doi s6 151.T: Cho da thic P(x) = ax* + bx? + 7 (a, b 1a hang sd). Biét P(-2) = 13,
tinh gia tri cia P(2) + P(0). (z3 Xem ddp s6 tai Phy luc cugi sach)

=7 MAU DANG 17/20 —- DANG 17 (10 BAI « HK2): PHEP CHIA PA THUC CO DU (PINH LY

BEZOUT) & TIM THAM SO NGUYEN PE PA THUC CHIA HET

[BAI MAU 17/20] BAlI TOAN 161 [HK2]. (Nguén phat trién: Dé cudi hoc ky 2 Todn 7 ndm 2022 — 2023
trieong THCS Tan Dan — Hai Phong)

Bai 4. (0,5 diém)
Tim gié tri nguyén cta x dé da thuc 4x3 — 4x2 — x + 4 chia hét cho da thuc 2x + 1.

@ Phin xa 15 giay (Chia khéa mé khoa bai toan): Véi bai todn tim x nguyén dé phan thirc nguyén hodc
phirong trinh nghiém nguyén, hay tach phan nguyén sao cho tir s6 con lgi hang sé k, roi ldp bdng xét wéc cia
k; néu la lity thira, dat nhan tiz chung ¢6 s6 mi nhé nhdt ra ngoai!

&4 Loi giai trinh bay chuin thang diém cham tu luan:

* Budc 1 (0,25d): Xac dinh diéu kién xac dinh caa an / v& hinh va ghi gia thiét — két luan; bién d6i biéu thirc
theo dinh huéng & muc Phan xa 15 giay.

« Budc 2 (0,25d): Thuc hién danh gia bat ding thirc / tinh toan trung gian, ddi chiéu didu kién va két luan.

/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Sau khi lap bang uéc, nhé kiém tra tirng gia tri tim duoc ¢6
thudc Z (hodc N) va théa mén didu kién mau khac 0 hay khong trude khi chét tap nghiém.

Bai toan tu luyén dbi s6 161.T: Tim tit ca cac s6 nguyén n dé gia tri cua da thirc A =n?+ 2n — 3 chia
hét cho (n — 2). (23> Xem ddp s6 tai Phu lyc cudi sach)

= MAU DANG 18/20 - DANG 18 (10 BAI « HK2): TOAN THUC TE LAP BIEU THUC PAI SO,

Ti LE THUAN — NGHICH & XAC SUAT CUA BIEN CO

[BAI MAU 18/20] BAlI TOAN 171 [HK2]. (Nguén phét trién: Dé hoc kp 2 Todn 7 nim 2023 — 2024 phong
GD&PT Pan Phuong — Ha Ngi)

Bai 1 (1,0 diém). Viét ngau nhién mdt s6 tw nhién cé hai chit s6 nhé hon 40.
a) Viét tdp hop M gdm cac két qua cé thé xay ra déi vdi so ty nhién duoc viét ra.
b) Tinh xac suat clia bién cd: "S8 ty nhién duoc viét ra I[&n hon hodc bang 30 ".

@ Phan xa 15 giay (Chia khéa mé khoa bai toan): Khi gap ti 1¢ thirc ¢6 bdc hai, tich xy hodgc biéu thirc
phic tap, phirong phép nhanh va an toan nhat la DPAT AN PHU x/a = y/b = z/c =k, biéu dién x = ak, y = bk, z
= ck rdi thé vao diéu kién d@é tim k!
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&4 Loi giai trinh bay chuin thang diém cham tu luan:

a) Tap hop M gdm cac két qua cb thé xay ra d6i vdi sb ty nhién duoc viét ra la:
M ={10;11:12;...;38;39}

b) C6 10 két qua thuan lgi cho bién ¢6 “Sé tu nhién viét ra 16n hon hoac bang 30” 1a
30;31;32;33;34,35;36;37;38; 39.

e e e a1 1001
Xac suat cua biénco trénla —=—
30 3
/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Khi 4p dung tinh chit déy ti s6 bang nhau hoic chia hai vé
cho biéu thuc chit, phai kiém tra va ghi rd diéu kién mau s6 khéc 0.

Bai toan tu luyén doi s6 171.T: Mot doi ¢6 5 may cdy (cung ning suat) cay xong mét canh dong hét
30 gio. Hoi néu huy dong 6 may cay nhu thé thi cay xong canh dong d6 trong bao nhiéu gio? (-2 Xem dip
s6 tai Phu luc cuoi séch)

= MAU DANG 19/20 - DANG 19 (10 BAI « HK2): TINH CHAT BA PUONG TRUNG TUYEN

(TRONG TAM G), PHAN GIAC, TRUNG TRUC, PUONG CAO PONG QUY

[BAI MAU 19/20] BAI TOAN 181 [HK2]. (Nguén phat trién: Hé cudi hoc ki 2 Todn 7 nim 2025 — 2026
trwong THCS Tran Phi — Hdi Phong)

Bai 3 (1,0 diém) Cho tam giac ABC vuéng tai A (AB < AC). Tia phan giac ABC cit AC tai D. K¢
DE vuéng goc véi BC tai E.

a) Chung minh: AB = BE.

b) Goi M la giao diém ciia AE va BD. Trén tia d6i cua tia MD lay diém G sao cho MD = MG. Chung
minh: G Ia tryc tam cua AABE .

@ Phan xa 15 giay (Chia khéa mé khoa bai toan): Néu cé géc gay khlc gida hai duwong song song, ké ngay
tia phu qua dinh goc gay song song Véi hai dwong da cho! Néu chitng minh 3 diém thang hang, hdy ching
minh cuing thude dwong trung truec, tia phan gidc hodc tong hai goc ké bang 180°.

4 Loi giai trinh bay chuin thang diém cham tu luan:

* Budc 1 (0,25d): Xac dinh diéu kién xac dinh caa an / v& hinh va ghi gia thiét — két luan; bién d6i biéu thirc
theo dinh huéng & muc Phan xa 15 giay.

« Budc 2 (0,25d): Thuc hién danh gia bat ding thirc / tinh toan trung gian, ddi chiéu didu kién va két luan.

/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Moi tinh chét hinh hoc suy ra (so le trong, ddng vi, hai tam
gi4c bang nhau) phai ghi rd can ci trong ngoic don nhu (hai goc twrong tng), (¢.g.c), (vi a// b).

Bai toan tw luyén dbi s6 181.T: Cho tam gidc ABC can tai A c6 duong trung tuyén AM va duong
trung tuyén BN cit nhau tai G. a) Chitng minh AM L BC. b) Biét BN = 24 c¢m, tinh d6 dai doan thang BG
va GN. (3 Xem ddp sé tai Phy luc cugi sach)

=7 MAU DANG 20/20 —- DANG 20 (9 BAI « HK2): CUC TRI BIEU THUC NHIEU BIEN & TOAN

TU DUY TO HQP CUOI PE HK?2

CS1: CC 46 Ngb 230 Lac Trung, Hai Ba Trung (gan Times City) * CS2: S6 111 Khu Van Tué, KBT Ecopark * Lp Zoom Toan
Quéc



THS. NGUYEN THE ANH (VIPSTUDY) | Website: thaytheanh.com | Zalo: 0986.683.218

[BAI MAU 20/20] BAI TOAN 191 [HK2]. (Nguén phét trién: Hé hoc ki 2 Todn 7 nim 2023 — 2024 phong
GD&PT Tién Hdi — Thai Binh)
Bai 4 (0,5diém)

Cho f(x)=ax?+bx+c vdi a, b, ¢ 1a céc s6 thoa man 13a+b+2c=0. Ching minh
rang: f(-2).f(3)<0.

@ Phan xa 15 giay (Chia khéa mé khoa bai toan): Moi bai cuc tri THCS déu xoay quanh danh gid khéng
am A%> 0, |B| >0, NC > 0 hodc bdt dang thirc AM-GM (Cauchy) a + b > 2\(ab). Néu tir v mau d@éu chira dn,
hay chia tach phan nguyén trieée khi danh gid mau!

Z4 Loi giai trinh bay chuan thang diém cham ty luan:

« Bude 1 (0,25d): Xac dinh diéu kién xac dinh cua an / vé hinh va ghi gia thiét — két luan; bién d6i biéu thic
theo dinh huéng ¢ muc Phan xa 15 giay.

* Budc 2 (0,25d): Thuc hién danh gia bat dang thirc / tinh toan trung gian, ddi chiéu diéu kién va két luan.

/\ Chét diéu kién giir tron diém (tranh mat 0,25d): Bt budc giai rd 'Dau "=" xay ra khi va chi khi...' va ddi
chiéu diéu kién xac dinh cua an; thiéu budc chi ra gia tri cia x dat cuc tri & bj trir ngay 0,25d.

Bai toan tw luyén ddi s6 191.T: Tim gid tri 16n nhit caa biéu thire Q = 60/ [(x — 3)2 + V(y + 8) + 4]
(voi y = —8). (3= Xem ddp s6 tai Phu luc cusi sach)
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52 PAP SO 20 BAI TU LUYEN POI SO TRONG BAN PQC THU

* Bai 001.T (Dang 01): Khtr lién tiép: A =1 —1/85=84/85 < 1.

* Bai 011.T (Dang 02): Tir 5%(1 + 5°2) = 81.250 = 5" =3125 = n=5.Khido (y - 5> =9 = y € {2; 8}.

* Bai 021.T (Dang 03): Maus6>4>0nén Q <36/4=9. GTLN cia Q 1la9 khix =1,y = 2.

* Bai 031.T (Dang 04): Gia niém yét = 605.625 : [(1 — 15%) x (1 — 5%)] = 750.000 dong.

« Bai 041.T (Dang 05): K¢ tia Mz // Ax = Mz // By. Theo tinh chét goc so le trong: ZAMz = 46°, ZBMz = 52° =
2AMB = 98°,

e Bai 051.T (Dang 06): Patx/2=y/6=z/5=k (k>0) = (22+ 62+ 5)k2=1625 = k2=25 =k =5. Vay (X; y; 2) =
(10; 30; 25).

* Bai 061.T (Dang 07): Mau s6>4> 0 nén Q <36/4 =9. GTLN ctia Q 1a 9 khi x =6, y = —5.

« Bai 071.T (Dang 08): Dién tich can son =2-(11+7)-4 + 117 — 7 = 214 m?, Tdng chi phi = 8.560.000 ddng.

« Bai 081.T (Dang 09): a) AABM = AACM (c.c.c) = 2AMB = ZAMC = 90° = AM 1 BC. b) G la trong tam
AABC nén BG = (2/3)BN = 12 cm, GN = 6 cm.

* Bai 091.T (Dang 10): Tac65n+22=5(n+3)+7=(n+3) e U(7)=[1, 7] = n € [4].

* Bai 101.T (Dang 11): Patx/4A=y/4=z/5=k (k>0) = (42+ 42+ 59)k2=513=>k?=9=k=3. Vay (x;y;2) =
(12; 12; 15).

« Bai 111.T (Dang 12): S6 méy va thoi gian 1a hai dai lwong ti 1é nghich: 5 x 30 =6 x t = t = 25 gio.

« Bai 121.T (Dang 13): Do x* va x2 1a lily thira bac chdn nén P(2) = P(-2) = 11; lai c6 P(0) = 5 = P(2) + P(0) = 16.
« Bai 131.T (Dang 14): a) AABM = AACM (c.c.c) = 2AMB = ZAMC = 90° = AM 1 BC. b) G la trong tam
AABC nén BG = (2/3)BN = 14 cm, GN =7 cm.

 Bai 141.T (Dang 15): a) AABM = AACM (c.c.c) = 2AMB = ZAMC = 90° = AM L BC. b) G la trong tdm
AABC nén BG = (2/3)BN =6 cm, GN =3 cm.

« Bai 151.T (Dang 16): Do x* va x2 1 liiy thira bac chin nén P(2) = P(—2) = 13; lai c6 P(0) = 7 = P(2) + P(0) = 20.
« Bai 161.T (Dang 17): Thuc hién phép chia (hoic bién doi): A=(n—-2)(n+4)+ 5. DéA i (n—2)thi(n—-2) €
{#1; 5} =>ne€[-3,1,3,7]

« Bai 171.T (Dang 18): S6 méy va thoi gian 1 hai dai luong ti 1€ nghich: 5 x 30 = 6 x t = t = 25 gio.

e Bai 181.T (Dang 19): a) AABM = AACM (c.c.c) = 2AMB = ZAMC =90° = AM L BC. b) G la trong tam
AABC nén BG = (2/3)BN = 16 cm, GN = 8 cm.

* Bai 191.T (Dang 20): Mau s6 >4 >0 nén Q < 60/4 =15. GTLN cua Q la 15 khi x =3, y = -8.
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